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Problema 1.(7 puncte )
b

A . . a c . . . . ..
Numerele a,b,c sunt intregi nenule i = = . Determinati valorile lui a,b,c stiind
2019a+3  2019b+5  2019c+7

cd a® + b? + c? divide 83.

o 3 _ 5 7 ,3_5_12
Solu,tzeb. 2019+ =2019 45 = 2019 + - = = = - = -t s (2p)
= 2= == k™ a=3Kb = 5K0= TK s (2p)
a2+ b2+ c2=83k%83 = kZ =1 =K E {11} coiiiii i seassss s sanesns (2p)

k=—-1,a=-3,b==5=-7 SAUKk =1,a = 3,D = 5,0 = Tereeersarssassssasssascssasssscsssnsscasaserieese.(1P)
Problema 2.(7 puncte)

Determinati ultimele doua cifre ale celui mai mic numar natural n cu proprietatea ca suma resturilor
obtinute prin impartirea la 10,11,12,...,20 este egala cu 154.

Solutie:
n=10¢; +r, 1 <9 \
n=11c, +r, r, <10

T SRS (2p)

n=20c;; + 111, 71 < 19J
R o N T e e [0 e i o s PP .(1p)
=1 = 9,75 = 10,000,717 = 19 e s s e s e ssbee s e .(2p)
Decin+1=cmmm.c[10,11,..,20] =2%:32:5:7 11131719 sccescesrrrsescnsnsosssnascnes (1p)
U, cifre (1) = 59 ittt tte sttt ae e e s .(1p)

Problema 3.(7 puncte )
Triunghiul ABC este dreptunghic, m(xA) = 90°, m(xC) = 30°, iar (BD este bisectoarea unghiului

<ABC,D € (AC). Fie M mijlocul segmentului [BD]. Aratati ca:
a) DC =2+ AM;
b) AM L BC;

Solutie: UESEN COMECL.... ..ottt sre e s re e sre e s rrese s snnan s nas (1p)
a) AABC m(<4) = 90°,[AM] mediand = AM = BZ—D ,ABDC isoscel = BD = DC = 2 AM .............(3P)

b)Fie {P} = AM N BC, AM = MD = AAMD isoscel, m(<XADB) = 60°(in AABD, m(XABD) = 30°) =
AAMD echilateral = m(XAPC) = 90° = AM L BC. ..cccvviiiiiiiiiiiiiiiii vt erress s ssssn s s 3p)

Problema 4.(7 puncte )
Fie triunghiul echilateral ABC. Pe laturile (BC), (CA), (AB) se considera punctele M, N, respectiv P,
astfel incat m(NBC)=x°, m(XANP)=2x° m(<BPM)=3x".
a) Arata ca ABPN este isoscel;
b) Demonstreaza ca daca x=15, atunci MNLAC.

Solutie: deSen COTECL.....................cccccooviiiiiiiiiiiiiiii et sss s sasss s n e (1p)

_ . . m(XPNB) = 60° — x} .
a) m(XANB) = x + 60° = m(<PBN) = 60° — x = APBN iSOSCEL.........cceeveeeveneenereneenecnnsencsnannnss (3p)
b) x = 15° = APBN dreptunghic isoscel = PM bisectoarea XBPN ...........cceeuvresenrieniiaienieiieaiesisnses .(1p)
PM mediatoare= MB = MN = ABMN isoscel = m(XBNM)=m(XNMB) = 15° ....cccccevvevvriireeinrnen .(1p)
= m(LANM)=m(LANP) + m(LPNB) + M(IBNM) = 90° .....ovooeeeeeeeeeeeeseeesessereseeeeeeeeessesssee e .(1p)

,.Binele ce-1 faci la oarecine, ti-1 intoarce vremea care vine”
Anton Pann

Felicitari!



